EXTRAIT N° 149.                                         3G;j
les deux membres de la formule (2), multipliés par
pour obtenir l'équation
n étant une quantité entière quelconque positive, nulle ou négative. Donc alors la formule (2) entraînera les équations
2_2 — O,
Cette démonstration très simple du théorème II est fondée sur un artifice de calcul analogue a celui dont Euler a fait usage pour développer nue fonction en série de termes proportionnels aux cosinus des multiples d'un même arc. D'ailleurs le théorème II, une fois établi, entraîne immédiatement le théorème IV, et toutes les conséquences qui dérivent de celui-ci.
Il importe d'observer que, si l'équation (2) était seulement établie pour des valeurs de l'argument/) comprises entre certaines limites, elle n'entraînerait plus nécessairement les formules (4). A l'appui de cette observation, nous pouvons citer la formule
(5)         -   «.j;.^..^—   -^ + ...— ^-14--^-»—   ja?-
qui subsiste, quand on y pose

non pour toutes les valeurs possibles de l'argument/?, mais seulement pour des valeurs de/; comprises entre les limites
Observons encore qu'à l'aide d'intégrations définies on peut réduire des séries de diverses formes à des séries ordonnées suivant les puissances entières positives ou négatives de certaines quantités. Ainsi, enx, toujours développable en une série convergente dont les divers termes seront proportionnels, les uns aux puissances entières positives, les autres aux puissances entières négatives delà variable, et dont la somme représentera cette fonction, quel que soit l'argument de la variable. Cela posé, concevons que, par un moyen quelconque, on soit parvenu à déduire immédiatement une semblable série de la fonction rationnelle donnée, sans recourir à la décomposition de la même fonction rationnelle en fractions simples. Cette nouvelle série devra, en vertu du théorème IV, se confondre avec la première. A l'aide de cette seule observation, on peut facilement établir, non seulement les formules connues qui servent à déterminer les sommes des fonctions semblables des racines d'une équation algébrique donnée, mais encore une multitude d'autres formules, par
